Odpowiedzi

Funkcja wyktadnicza i funkcja logarytmiczna

Praca klasowa nr 1, grupa A

3
Obliczenie a = 2% = 28, 2 pkt
ﬂ
Obliczenie b = 22, 2 pkt 6 pkt
Obliczenie loggb = 9l 2 pkt
9
a) Podanie wzoru funkgji f(x) = 3 + 1, z uzasadnieniem. 2 pkt
b) Utozenie i rozwigzanie nierdwnosci: 2 okt
34+ 1<28 & xe (—oo, 3). P
1 1
c) Obliczenie g(—j =——+1 i zapisanie liczby w postaci: 6 pkt
9) 33
1 2 pkt
1+ =39,
3
Zapisanie i rozwigzanie nieréwnosci:
-2
X0 e xe (2,3). 2 pkt
3—x
Zapisanie i rozwigzanie nierdwnosci: 6 pkt
_ 1
Iogl(x 2)—1 >0 xe (o0, 2—) U (3, +o0). 3 pkt
7 3—x 8
. . 1
Wyznaczenie dziedziny D = (2, Zg ). 1 pkt
Zapisanie warunku: (51)? = 25%*2l . 5%, 1 pkt
Skorzystanie z réznowartosciowosci funkcji wyktadniczej
. . . . 2 pkt
i przejscie do rownania: |x+ 2| = |x| -2
6 pkt
Rozwigzanie kazdego z trzech przypadkéw réwnania 2 bkt P
z wartoscig bezwzgledna. P
Zapisanie odpowiedzi: x € (—oo, =2). 1 pkt
Wyznaczenie dziedziny rownania: D = (0, +oo). 1 pkt
Wykorzystanie wtasnosci logarytmdw do zapisania
, . . 2 2 2 pkt
rownania w postaci: x(x + 1) = x".
Zapisanie lewej strony réwnania w postaci iloczynu: 6 pkt
x(x* + x + 1) = 0 i wywnioskowanie, ze x=0 ¢ D, 2 pkt
wyrazenie XHx+1 przyjmuje zawsze wartosci dodatnie.
Odrzucenie rozwigzania, bo 0 ¢ D 1 pkt




Praca klasowa nr 1, grupa B

9

Obliczenie a = 3%*. 2 pkt
ﬂ
Obliczenie b = 312, 2 pkt 6 pkt
. . 1
Obliczenie log,b = 95 . 2 pkt
a) podanie wzoru funkgji f(x) = 2* + 1, z uzasadnieniem. 2 pkt
b) utozenie i rozwigzanie nieréwnosci: 2 okt
2°+1265 < xe(6, +). P
1 1
c) obliczenie g(—j =——+1 i zapisanie liczby w postaci: 6 pkt
8) 42
1 2 pkt
1+=4/8.
2
Zapisanie i rozwigzanie nieréwnosci:
3_
X0 oxe (3,4). 2 pkt
x—4
Zapisanie i rozwigzanie nierdwnosci:
3- 1
Iogl( Xj—1>0<:>xe(—°°,3—)U(4,+oo)- 3 pkt 6 pkt
5 xX—4 6
. . 1
Wyznaczenie dziedziny: D = (3, 35 ). 1 pkt
Zapisanie warunku: (71 = 49*31. 78, 1 pkt
Skorzystanie z réznowartosciowosci funkcji wyktadniczej
. . . . 2 pkt
i przejscie do réwnania: [x+ 3| = |x| — 3.
6 pkt
Rozwigzanie kazdego z trzech przypadkéw réwnania 2 bkt P
z wartoscig bezwzgledna. P
Zapisanie odpowiedzi: x € (—oo, —3). 1 pkt
Wyznaczenie dziedziny rownania: D = (0, +co). 1 pkt
Wykorzystanie wtasnosci logarytmdéw do zapisania
, . . 2 3 2 pkt
rownania w postaci: x(x + 2)° = x".
- 5 6 pkt
Zapisanie rownania w postaci: 4x” +4x =0 oraz 2 bkt
wyznaczenie:x=0¢ D, x=-1¢ D. P
Odrzucenie rozwigzania, bo 0¢ D, -1 ¢ D. 1 pkt




Praca klasowa nr 2, grupa A

a) Wyznaczenie dziedziny Df = (—oo, =2) U (2, +o0). 2 pkt
b) Przeksztatcenie wzoru funkc;ji, np. do postaci
flx) = |Iog2(|x | _2)| i narysowanie wykresu.
i H il
i ik
j1 . i 1
{3 a 6 pkt
m%%%‘ jf : ;‘ ‘31 - 4 pkt
) - ;& "
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Y 4 1 1 B,
= %‘& ® B g%r;% § ? % &
i i
i i
i “ i
. . , . . COSX'liCOSX+£COSX+1COSX+... 2 kt
Zapisanie rownania w postaci2 2 4 8 =2 P
Zauwazenie, ze wyktadnik tworzy szereg geometryczny
1
zbiezny o ilorazie g = E i obliczenie sumy tego szeregu 2 pkt
S =2cos x. 6 pkt
. ., . 1 .
Rozwigzanie rdwnania cos x =E w zadanym przedziale:
2 pkt
18 5n
x=— lubx= —
3
Okreslenie dziedziny nierownosci: D = R, , wprowadzenie
pomocniczej niewiadomej i zapisanie nieréwnosci 2 pkt
wielomianowej z nowg zmienna.
Wyznaczenie pierwiastkow wielomianu i rozwigzanie 3 okt
nieréwnosci (t + 1)(t —2)<0: te (—oo, -1) u {2}. P 8 pkt
Rozwigzanie nieréwnosci logarytmicznej
log; x <—1i réwnania logarytmicznego log,x=2. 3 okt
p
1
Zapisanie odpowiedzi x € (0, E> U {25}.
Okreslenie zboru wartosci funkgji g(x) = x* — 2x 3 okt
w przedziale (0, 4); ZW, = (-1, 8) P
-1 8
2 2 1
Obliczenie f(1) = V2 =/2if(4) = V2) o1 2 pkt
2 2 16 6 pkt
Powotanie sie na monotonicznos¢ funkcji wyktadniczej
1 pkt

i zapisanie odpowiedzi ZWy = <1—16,x/§>




Zapisanie lewej strony nierdwnosci w postaci:

2 pkt
log;6 + logs8 = log,48. P
4 pkt
Zapisanie prawej strony nieréwnosci w postaci:
. L i1 . 2 pkt
2 =log;49 i uzasadnienie, ze nieréwnos¢ jest prawdziwa.
Praca klasowa nr 2, grupa B
a) Wyznaczenie dziedziny Df = (—oo, =3) U (3, +) 2 pkt
b) Przeksztatcenie wzoru funkc;ji, np. do postaci
flx) = |Iog3(|x | _3)| i narysowanie wykresu:
| 3 6 pkt
| | 4 pkt
sinx-iﬁlsinx+lsinx+lsinx+...
Zapisanie rownania w postaci3 2 4 8 =3 2 pkt
Zauwazenie, ze wyktadnik tworzy szereg geometryczny
1
zbiezny o ilorazie g = 5 i obliczenie sumy tego szeregu 2 pkt
S = 2sin x. 6 pkt
. L o 1 .
Rozwigzanie réwnania sin x =— w zadanym przedziale:
2 2 pkt
T 5m
x=—lubx= —
6
Okreslenie dziedziny nierownosci: D = R, , wprowadzenie
pomocniczej niewiadomej i zapisanie nieréwnosci 2 pkt
wielomianowej z nowg zmienna.
Wyznaczenie pierwiastkow wielomianu i rozwigzanie
., L . 2 3 pkt
nieréwnosci (t—1)(t+2)°<0: te (oo, =2) U (-2, 1). 8 pkt
Rozwigzanie nieréwnosci logarytmicznej log, x <1
i rownania logarytmicznego log, x #—2 . Zapisanie 3 pkt

1 1
odpowiedzixe (0, —)u (—, 7).
p ( 49) (49 )




Okreélenie zboru wartosci funkgji g(x) = x* + 2x

3 pkt
w przedziale (-4, 0); ZW, =(1, 8). P
1 8
3 3 3 1
Obliczenie f(-1) = £ = £ i f(-4)= £ =—. 2 pkt
3 81 3 81 6 pkt
Powotanie sie na monotonicznosé¢ funkcji wyktadniczej
1
i zapisanie odpowiedzi ZWy = <g, \/§> 1 pkt
Zapisanie lewej strony nierdwnosci w postaci 2 bkt
logs4 + logsb = logs24. P
4 pkt
Zapisanie prawej strony nieréwnosci w postaci: 2 pkt

2 = logs25 i uzasadnienie, ze nieréwnos¢ jest prawdziwa.




