Odpowiedazi

Trygonometria

Praca klasowa nr 1, grupa A

Wyznaczenie zbioru wartosci funkgji f(x) = 2sin’x — 2sin x + 3:

ZW;= <21 7> 3 pkt
2 7
S N 6 pkt
Rozwigzanie podwdjnej nierdwnosci
21<|k-2|+6<7 & ke <_11_61>u<10115> 3 pkt
2 ’ 2’
Rozpatrywanie lewej strony jako szeregu geometrycznego
zbieznego, wyznaczenie ilorazu ciggu geometrycznego
g = cos’x, rozwiazanie nieréwnosci |g] <1 < xe R-{kn}, |3 pkt
k € C, zapisanie sumy w postaci _0s”x
1-cos’x 6 pkt
2
Rozwigzanie nieréwnosci —21ixe R-{kn} &
1-cos”" x
3 pkt
Xe€ <—”+kﬂ',k7rj Y [k;r,”+ k7r>' ke C
4 4
Zapisanie wzoru funkcji w postaci
1 dla xe<—”+2kn,”+2kn>
flx) = 2 2 ke € 2 pkt
—Ccos 2x dla xe[72[+2k7r,§7r+2k7rj 6 pkt
Naszkicowanie wykresu funkcji 3 pkt
Okreslenie ilosci miejsc zerowych w zadanym przedziale
. 1 pkt
(12 miejsc zerowych)
Wyznaczenie dziedziny rownania D, = R—{km}, k€ C 1 pkt
Doprowadzenie rownania do postaci
. . 2 pkt
(sinx—1)(sinx—cosx)=0
L o T 6 pkt
Rozwigzanie réwnania sinx=1 < x= 5+ 2km, ke C 1 pkt
Rozwigzanie réwnania sinx=cosx < x= E+ km, ke C;
4 2 pkt
podanie odpowiedzi
e g T o
Wyznaczenie dziedziny ar# E+ krt A B# _E+ km przez 3 pkt
rozwigzanie warunku cos(a + f) # —cos(a— f) A cos a+#0 6 pkt
Wykazanie, ze rownos¢ jest tozsamoscig 3 pkt




Praca klasowa nr 1, grupa B

Wyznaczenie zbioru wartosci funkcji f(x) = 3cos’x — cos x + 2:

2
ZWf = <1§,7> 3 pkt
6 pkt
Rozwigzanie podwdjnej nierdwnosci
2
1-<|k+1|-7<7 © ke <_15,_92>u<72’13> 3 pkt
3 3 3
Rozpatrywanie lewej strony jako szeregu geometrycznego
zbieznego, wyznaczenie ilorazu ciggu geometrycznego
. , . T
g = sin’x, rozwigzanie nieréwnosci |g] <1< xe R- {E+ km}, | 3 pkt
zapisanie sumy w postaci __Sin" X
P yWP 1-sin’x 6 pkt
.2
Rozwigzanie nieréwnosci L)Z( >3 ixeR- {E +kn}
1-sin“x 2
5 3 pkt
X€E <E+kn,E+knj ] (n+kn,n+k7t>, ke C
3 2 2 3
Zapisanie wzoru funkcji w postaci
—cos2x dla xe (2k7,w+2k7) 2 pkt
fx) =
-1 dla xe (m+2kx, 27w +2k7x)
6 pkt
Narysowanie wykresu funkgcji 3 pkt
Okreslenie ilosci miejsc zerowych w zadanym przedziale
. 1 pkt
(11 miejsc zerowych)
Wyznaczenie dziedziny réwnania D, =R — {g +kn}, ke C 1 pkt
Doprowadzenie réwnania do postaci
. 2 pkt
(cos x —1)(sin x + cos x) =0 6 pkt
Rozwigzanie réwnaniacos x=1 < x=2krw, ke C 1 pkt
Rozwigzanie réwnania sin x = —cos x & x = —£+ 2km, k € C;
4 2 pkt
podanie odpowiedzi
Wyznaczenie dziedziny a# knt A B# ki, poprzez rozwigzanie 3 okt
warunku cos(a+ f) # cos(a— ) A sin a# 0 P 6 pkt
Wykazanie, ze rdwnos¢ jest tozsamoscia 3 pkt




Praca klasowa nr 2, grupa A

I 1
Zauwazenie, ze jeslix € (O, E)' tosinxe (O, E ), i zapisanie

, 2 pkt
warunku 0< K +2k+1 1
k*+1 2
2
Rozwigzanie nierownosci 0 < K +2k+1 < ke R—{-1} 1 pkt
k*+1
6 pkt
2
Rozwigzanie nieréwnosci K +2k+1 1 =
k*+1 2 2 pkt
ke (-2- \/5,—2+\/§ )
Wyznaczenie wspdlnego rozwigzania 1 okt
ke (-2-+/3,-1) U (-1,-2 +4/3) P
a)Df=R- {k_n}’ k € C; zapisanie funkcji w postaci
2
2
flx) = ——— i wyznaczenie zbioru wartosci funkgcji 3 pkt
sin2x
ZWy = (-2, =2) U (2, ) 6 pkt
b) zapisanie rdwnania w postaci |sin 2x| > ﬁ i xe Dy
2
i wyznaczenie rozwigzania 3 pkt
X€E (£+E,E+k_n) i ke C
6 2 3 2
Zastosowanie wzoru na sume sinusow i zapisanie réwnania
o 1 pkt
w postaci 2sin2xcosx —cos2x =1
Zastosowanie wzordw na sinus i cosinus podwojonego
argumentu oraz doprowadzenie do rdwnania postaci 1 pkt
4sinxcos’x — cos’x + sin’x = 1
Doprowadzenie do rownania tylko z jedna funkcja
trygonometryczng i zapisanie go w postaci iloczynowej: 1 pkt 6 pkt
(2sinx — 1)(1 —sin’x) = 0
1
Wyznaczenie rozwigzan réwnan sinx =1, sinx=-1, sin x = E
T o4
oraz zapisanie odpowiedzi x € {E+ km, E+ 2km, %n+ 2km}, 3 pkt
ke C
Sprawdzenie, ze dziedziny obu funkcji s rowne
I
Df=Dg=R—{—Z+kn},ke C 2 pkt 6 pkt
Przeksztatcenie wzoru funkcji 4 pkt




in(x+ )
ST 14sin2x

tg(x+ —) = (3 pkt)

o
cos(x+ Z) cos2x

i stwierdzenie, ze funkcje nie sg rowne (1 pkt)

a) Wypisanie przeksztatcen i narysowanie wykresu

3 pkt

J3+2

2

13
b) obliczenie f(—m) = —
) f(12 )

3 pkt

6 pkt




Praca klasowa nr 2, grupa B

Zauwazenie, ze jeslix € (z, zj ,tocosxe (0, l),
3 2 2
) 2 pkt
i zapisanie warunku 0 < K —2k+1 1
k* +1 2
o, L kP=2k+1
Rozwigzanie nieréwnosci 0 < W < ke R—{1} 1 pkt 6 pkt
Rozwigzanie nieréwnosci
2
K =2k+1 1 ke (2-4/3,2+43) 2 pkt
k*+1 2
Wyznaczenie wspdlnego rozwigzania 1 okt
ke (2-+3,1)U(L,2+3) P
a)Df=R- {kg}, k € C; zapisanie funkcji w postaci
2
flx) = ——— i wyznaczenie zbioru wartosci funkcji 3 pkt
sin2x
ZWf= (=00, =2) U (2, )
6 pkt
b) zapisanie réwnania w postaci [sin2x| > 1 i xe Dy
2
i wyznaczenie rozwigzania 3 pkt
X€E (£+E'5_n+k_nj i ke C
12 2 12 2
Zastosowanie wzoru na sume sinusow i zapisanie réwnania
o 1 pkt
w postaci 2sin xcos 2x +cos 2x=1
Zastosowanie wzorow na cosinus podwojonego argumentu
oraz doprowadzenie do rownania postaci iloczynowej 2 pkt
—2sin x(2sin*x +sinx—=1)=0
Wyznaczenie rozwigzania réwnania 1 bkt 6 pkt
sinx=0 ©x=km, ke C P
Wyznaczenie rozwigzan réwnania 2sin’x +sinx—1=0 <
X € {—g+ 2k, g+ 2k, %+ 2k }, k € Cizapisanie 2 pkt
odpowiedzi do zadania.
Sprawdzenie, ze dziedziny obu funkcji sg rowne
2 pkt 6 pkt

Df=Dg=R—{%+ k), ke €

Przeksztatcenie wzoru funkcji

4 pkt




(x=2)
ST 1+sin2x

cos2x

ctg(x— —) = (3 pkt)

) o
sm(x—z)

i stwierdzenie, ze funkcje nie sg rowne (1 pkt)

a) Wypisanie przeksztatcen i narysowanie wykresu

3 pkt

J3+6

2

b) obliczenief(gn) =

3 pkt

6 pkt




