Dziatania na potegach
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Na prezentacji przerobimy wybrane przyktady tematu powtérzeniowego z
logarytméw z podrecznika/zbioru.
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Na prezentacji przerobimy wybrane przyktady tematu powtérzeniowego z
logarytméw z podrecznika/zbioru. Jest to materiat z 1. klasy. Przerobimy
wybrane podpunkty z zadan 1.95 - 1.100. W domu prosze zrobi¢ pozostate
podpunky z tych zadan.
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Przypomnienie

Logarytmy
logab = ¢ jest rbwnowazne z a“=b J
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Przypomnienie

Logarytmy

logab = ¢ jest rbwnowazne z a“=b

Wazne zasady dotyczace dziatan na logarytmach:

log, b+ log, ¢ = log,(bc)

g, b —log, = log, ()
klog, b = log, b
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Przypomnienie
Logarytmy

logab = ¢ jest rbwnowazne z a“=b

Wazne zasady dotyczace dziatan na logarytmach:
log, b+ log, ¢ = log,(bc)
g, b —log, = log, ()
klog, b = log, b

Proste tozsamosci wynikajace wprost z definicji:

aloga b _ b

log, a’=»b
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Przypomnienie

Dodatkowo mamy jeszcze wzér na zmiane podstawy logarytmu:

log. b

log,b =
°8a log, a
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N
Zadanie 1.95

a) Chcemy obliczy¢ log: 81, to znaczy, do ktdrej potegi trzeba podniesé %
3
by otrzyma¢ 81,
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N
Zadanie 1.95

a) Chcemy obliczy¢ log: 81, to znaczy, do ktdrej potegi trzeba podniesé %
3
by otrzymaé 81, czyli rozwigzujemy:

3y -
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N
Zadanie 1.95

a) Chcemy obliczy¢ log: 81, to znaczy, do ktdrej potegi trzeba podniesé %
3
by otrzymaé 81, czyli rozwigzujemy:

3y -

37X =34

To daje:
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N
Zadanie 1.95

a) Chcemy obliczy¢ log: 81, to znaczy, do ktdrej potegi trzeba podniesé %
3
by otrzymaé 81, czyli rozwigzujemy:

3y -

37X =34

To daje:

czyli x = —4.
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N
Zadanie 1.95

g) Chcemy obliczy¢ logg ﬁ, to znaczy, do ktérej potegi trzeba podnies¢ 6,
by otrzymacé ﬁ,
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N
Zadanie 1.95

g) Chcemy obliczy¢ logg ﬁ, to znaczy, do ktérej potegi trzeba podnies¢ 6,
by otrzymacé ﬁ, czyli rozwigzujemy:

1

=31
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Zadanie 1.95

g) Chcemy obliczy¢ logg ﬁ, to znaczy, do ktérej potegi trzeba podnies¢ 6,
by otrzymacé ﬁ, czyli rozwigzujemy:

1

=31

To daje:
6% = 673
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N
Zadanie 1.95

g) Chcemy obliczy¢ logg ﬁ, to znaczy, do ktérej potegi trzeba podnies¢ 6,
by otrzymacé ﬁ, czyli rozwigzujemy:

1

=31

To daje:
6% = 673

czyli x = —3.
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N
Zadanie 1.95

h) Chcemy obliczy¢ log: 16, to znaczy, do ktérej potegi trzeba podniesé %,
a4

by otrzymacé 16,
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N
Zadanie 1.95

h) Chcemy obliczy¢ log: 16, to znaczy, do ktérej potegi trzeba podnieéé 1,
a4

by otrzymaé 16, czyli rozwigzujemy:

) -
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N
Zadanie 1.95

h) Chcemy obliczy¢ log: 16, to znaczy, do ktérej potegi trzeba podnieéé 1,
a4

by otrzymaé 16, czyli rozwigzujemy:

1 X
=] =16
(4)
Wystarczy zamieni¢ na potegi 4 (nie trzeba na 2)

47X = 42
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N
Zadanie 1.95

h) Chcemy obliczy¢ log: 16, to znaczy, do ktérej potegi trzeba podnieéé 1,
a4

by otrzymaé 16, czyli rozwigzujemy:

1 X
=] =16
(4)
Wystarczy zamieni¢ na potegi 4 (nie trzeba na 2)
47 = 42

czyli x = —2.
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N
Zadanie 1.96

a) Chcemy obliczy¢ log,, 5 16, to znaczy, do ktdrej potegi trzeba podnies¢
21/2, by otrzyma¢ 16,
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N
Zadanie 1.96

a) Chcemy obliczy¢ log,, 5 16, to znaczy, do ktdrej potegi trzeba podnies¢
21/2, by otrzymaé 16, czyli rozwigzujemy:

(2v2)* = 16
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N
Zadanie 1.96

a) Chcemy obliczy¢ log,, 5 16, to znaczy, do ktdrej potegi trzeba podnies¢
21/2, by otrzymaé 16, czyli rozwigzujemy:

(2v2)* = 16

Zamieniamy na potegi 2
3
2

23X = 2%
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N
Zadanie 1.96

a) Chcemy obliczy¢ log,, 5 16, to znaczy, do ktdrej potegi trzeba podnies¢
21/2, by otrzymaé 16, czyli rozwigzujemy:

(2v2)* =16
Zamieniamy na potegi 2
3% — 04
czyli x = %
Batory 3LO
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N
Zadanie 1.96

g) Chcemy obliczy¢ logs 125+/5, to znaczy, do ktérej potegi trzeba
podnies¢ 5, by otrzymaé 125+/5,
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N
Zadanie 1.96

g) Chcemy obliczy¢ logs 125+/5, to znaczy, do ktérej potegi trzeba
podnies¢ 5, by otrzymaé 125+/5, czyli rozwigzujemy:

5% = 125v/5

To daje:

czyli x = 3.5.
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N
Zadanie 1.96

h) Chcemy obliczy¢ logs, 3 81+v/3, to znaczy, do ktérej potegi trzeba
podnies¢ 3v/3, by otrzymaé 81+v/3,
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Zadanie 1.96

h) Chcemy obliczy¢ logs, 3 81+v/3, to znaczy, do ktérej potegi trzeba
podnieé¢ 3v/3, by otrzymaé 81+v/3, czyli rozwiazujemy:

(3v3)* =81V/3
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N
Zadanie 1.96

h) Chcemy obliczy¢ logs, 3 81+v/3, to znaczy, do ktérej potegi trzeba
podnieé¢ 3v/3, by otrzymaé 81+v/3, czyli rozwiazujemy:

(3v3)* =81V/3

Zamieniamy na potegi 3:

Wl

33% — 3#
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N
Zadanie 1.96

h) Chcemy obliczy¢ logs, 3 81+v/3, to znaczy, do ktérej potegi trzeba
podnieé¢ 3v/3, by otrzymaé 81+v/3, czyli rozwiazujemy:

(3v3)* =81V/3

Zamieniamy na potegi 3:

Wl

33% — 3#

czyli x = %6.
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Zadanie 1.97

e) Chcemy obliczy¢ logi 2%4, to znaczy, do ktérej potegi trzeba podniesé
4

1 . 2364

7, by otrzymac N
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Zadanie 1.97
e) Chcemy obliczy¢ logi 2\‘5/[274, to znaczy, do ktérej potegi trzeba podniesé
4

by otrzymac 2{ czyli rozwigzujemy:

(-2
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N
Zadanie 1.97

e) Chcemy obliczy¢ logi 2‘5/a, to znaczy, do ktérej potegi trzeba podniesé
4

V8

by otrzymadé 2{ czyli rozwigzujemy:
<1>X B 2v/64
4) V8

2-25

Zamieniamy na potegi 2

2—2X
2
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N
Zadanie 1.97

5/
e) Chcemy obliczy¢ logi 2\/24, to znaczy, do ktérej potegi trzeba podniesé
4
by otrzymadé 2fv czyli rozwigzujemy:

O

Zamieniamy na potegi 2

czyli:
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N
Zadanie 1.97

5/
e) Chcemy obliczy¢ logi 2\/24, to znaczy, do ktérej potegi trzeba podniesé
4
by otrzymadé 2fv czyli rozwigzujemy:

O

Zamieniamy na potegi 2

czyli:

7

co daje x = — 5.
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N
Zadanie 1.96

h) Chcemy obliczy¢ logs, 3 81+v/3, to znaczy, do ktérej potegi trzeba
podnies¢ 3v/3, by otrzymaé 81+v/3,
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Zadanie 1.96

h) Chcemy obliczy¢ logs, 3 81+v/3, to znaczy, do ktérej potegi trzeba
podnieé¢ 3v/3, by otrzymaé 81+v/3, czyli rozwiazujemy:

(3v3)* =81V/3

Zamieniamy na potegi 3:

Wl

33% — 3#

czyli x = %6.
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N
Zadanie 1.98

g) Chcemy obliczy¢ logi 4 + log1 6 — log: 8.
3 3 3
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N
Zadanie 1.98

g) Chcemy obliczy¢ logi 4 + log1 6 — log1 8. Pamietamy, ze sume

3 3 3
logarytméw zamieniamy na logarytm iloczynu, a réznice logarytméw na
logarytm ilorazu, mamy wiec:

4.6
8

log1 4 + log1 6 — log:1 8 = log: =log:13=-1
3 3 3 3 3
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Zadanie 1.99

Zasadniczo jesli mamy do czynienia z iloczynem logarytméw, to niewiele

mozna zrobi¢. Sa jednak wyjatki. Jesli mamy log, b - log, ¢, to mozemy to
bardzo uprosci¢ zmieniajac podsatawe:

log, c
log, b

a

log, b-log,c=log,b- =log,c
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Zasadniczo jesli mamy do czynienia z iloczynem logarytméw, to niewiele

mozna zrobi¢. Sa jednak wyjatki. Jesli mamy log, b - log, ¢, to mozemy to
bardzo uprosci¢ zmieniajac podsatawe:

log, c
log, b

log, b-log,c=log,b- =log,c

Czyli log, b - log, ¢ = log, c.
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N
Zadanie 1.99

Zasadniczo jesli mamy do czynienia z iloczynem logarytméw, to niewiele
mozna zrobi¢. Sa jednak wyjatki. Jesli mamy log, b - log, ¢, to mozemy to
bardzo uprosci¢ zmieniajac podsatawe:

log, c
log, b

log, b-log,c=log,b- =log,c

a

Czyli log, b - logy, ¢ = log, c. Mozemy to zapamietac i nie zmieniac
podstawy za kazdym razem.
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N
Zadanie 1.99

a) Chcemy obliczy¢ 3logy 4,2 — logy 4 3 - logs 125.
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N
Zadanie 1.99

a) Chcemy obliczy¢ 3logy 42 — logy 4 3 - logs 125. Najpierw uproscimy
iloczyn,
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Zadanie 1.99

a) Chcemy obliczy¢ 3logy 42 — logy 4 3 - logs 125. Najpierw uproscimy
iloczyn, pdézniej wrzucimy 3 do logarytmu,
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N
Zadanie 1.99

a) Chcemy obliczy¢ 3logy 42 — logy 4 3 - logs 125. Najpierw uproscimy
iloczyn, pdézniej wrzucimy 3 do logarytmu, a na koncu zamienimy
odejmowanie na dzielenie:
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N
Zadanie 1.99

a) Chcemy obliczy¢ 3logy 42 — logy 4 3 - logs 125. Najpierw uproscimy
iloczyn, pdézniej wrzucimy 3 do logarytmu, a na koncu zamienimy
odejmowanie na dzielenie:

3 |0g0.4 2 — |0g0.4 3. |Og3 125 =3 |Og0.4 2 — |Og0.4 125 =
= logg 423 — log 0.4125 =
23

= log2 3

553:
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N
Zadanie 1.99

c) Chcemy obliczy¢ log, 9 - log 128.
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N
Zadanie 1.99

c) Chcemy obliczy¢ log, 9 - log; 128. Bytoby idealnie, gdyby zamiast 9 byta
3, bo wtedy bySmy skrécili. Na szczescie to nie problem:
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c) Chcemy obliczy¢ log, 9 - log; 128. Bytoby idealnie, gdyby zamiast 9 byta
3, bo wtedy bySmy skrécili. Na szczescie to nie problem:

log, 9 - logz 128 = log, 32. logz 128 = 2log, 3 - log3 128 = 2log, 128
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N
Zadanie 1.99

c) Chcemy obliczy¢ log, 9 - log; 128. Bytoby idealnie, gdyby zamiast 9 byta
3, bo wtedy bySmy skrécili. Na szczescie to nie problem:

log, 9 - logz 128 = log, 32. logz 128 = 2log, 3 - log3 128 = 2log, 128

Musimy teraz jeszcze obliczyé log, 128, czyli 4% = 128, czyli 22X = 27, a
wiec x = 3.5, to daje
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N
Zadanie 1.99

c) Chcemy obliczy¢ log, 9 - log; 128. Bytoby idealnie, gdyby zamiast 9 byta
3, bo wtedy bySmy skrécili. Na szczescie to nie problem:

log, 9 - logz 128 = log, 32. logz 128 = 2log, 3 - log3 128 = 2log, 128

Musimy teraz jeszcze obliczyé log, 128, czyli 4% = 128, czyli 22X = 27, a
wiec x = 3.5, to daje :

log, 9-log; 128 = log, 3°-log; 128 = 2log, 3cdot log; 128 = 2log, 128 = 2-3.5
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N
Zadanie 1.100

Na koficu musimy jeszcze pamieta o prostej zasadzie a'%8? = p.
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N
Zadanie 1.100

Na koficu musimy jeszcze pamieta o prostej zasadzie a'%8? = p.

log, b oznacza liczbe, do ktérej musielibysmy podniesé a, zeby otrzymad b.
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N
Zadanie 1.100

Na koficu musimy jeszcze pamieta o prostej zasadzie a'%8? = p.

log, b oznacza liczbe, do ktérej musielibysmy podniesé a, zeby otrzymad b.

Czyli obliczajac a'°8:® podnosimy a do potegi , do ktérej musieliby$my
podnies¢ a, zeby otrzymacé b. Prosze sobie ten pogrubiony fragment
powtarza¢ do momentu az bedzie oczywiste, ze wynikiem tego dziatania
jest b.
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N
Zadanie 1.100

a) Banat. 3832 =2,
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N
Zadanie 1.100

! . :
e) Chcemy obliczy¢ 52'°8516 Przeszkadza nam ta % ale mozemy ja
wrzuci¢ do potegi wewnatrz logarytmu:
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N
Zadanie 1.100

! . :
e) Chcemy obliczy¢ 52'°8516 Przeszkadza nam ta % ale mozemy ja
wrzuci¢ do potegi wewnatrz logarytmu:

1 /
55 |Og5 16 — 5|Og5 16 — 5|0g54 — 4
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N
Zadanie 1.100

f) Chcemy obliczy¢ 16'°82 V3+025 Przeszkadza nam ta 0.25 oraz to, ze
zamiast 2 mamy 16.
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N
Zadanie 1.100

f) Chcemy obliczy¢ 16'°82 V3+025 Przeszkadza nam ta 0.25 oraz to, ze
zamiast 2 mamy 16.

1602 V340.25 _ 16|og2\/§ 16025 —
_ 24|og2\/§ 0=
_ logyv3' 5 _
—2089.2-9.2=18
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Wejsciowka

Na wejsciéwce bedzie zadanie podobne do ktéregos z przyktaddéw od 1.96
do 1.100.
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