PROBNY EGZAMIN MATURALNY Z MATEMATYKI

ODPOWIEDZI DO ARKUSZA PODSTAWOWEGO
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ZADANIA OTWARTE
Numer Etapy rozwigzania Liczba
zadania Py 4 punktow
Stwierdzenie, ze x,, = 2 € (0, 5) i obliczenie wartosci y,: y,, =f(2) = 11. 1
22 Obliczenie wartosci funkcji f'dla argumentow 0 oraz 5: f{0) = 3, f(5) = —7 oraz podanie 1
najmniejszej wartosci: —7 i najwigkszej wartosci: 11.
Wyznaczenie wszystkich liczb naturalnych x, dla ktorych liczba x + 1 jest dzielnikiem |
93 liczby 8: x € {0, 1,3, 7}.
Obliczenie wartosci funkcji f'dla wyznaczonych argumentoéw, odrzucenie wartosci |
f(7)=-1 ipodanie odpowiedzi: (0, 6), (1,2), (3, 0).
Wyznaczenie wartosci wspotczynnika kierunkowego prostej: a = 3 1
24
. L 3. L
Stwierdzenie, ze tga = 3 i podanie miary kata a: a =30°. 1
Przedstawienie iloczynu b, - b, - by - by - bs W postaci: by - by - by - by - by =217 4T 1
25 Obliczenie sumy a, +a, +ay+a,+as: a,+a,+ay+a,+as;=5"-a,;=201wyznaczenie |
warto$ci szukanego iloczynu: b, - b, - by - b, - by =220 =1 048 576.
Przyktadowe rozwigzanie
Przeksztalcamy roznice:
5%° +y? e 50+ y  —dxy X +dxt —dxy+yt X +(2x—y)2
. 4 a 4 a 4 - 4 5
Poniewaz suma kwadratow w liczniku wyrazenia jest nieujemna dla dowolnych liczb rze-
2 2 2 2
czywistych x, y oraz mianownik jest dodatni, wigc SX% —xy > 0;stad Sx% > xy,
co konczy dowdd.
Przyktadowe rozwiazanie
Pole P kazdego z trojkatéw o podanych wlasnosciach mozna zapisaé nastepujaco:
P= 5 -5-10 - sin a, gdzie a € (0°, 180°). Pole trojkata jest najwigksze, jesli sin a ma
27 2
najwickszg warto$¢, rowng 1. Wowcezas a = 90°. Zatem trojkat o najwickszym polu jest
prostokatny. Niech ¢ oznacza dtugo$é trzeciego boku. Z twierdzenia Pitagorasa otrzymu-
jemy ¢ =52 + 102, skad ¢ = 5+/5, co koficzy dowod.
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I sposob
Poprowadzenie wysokosci CFE trapezu, zauwazenie, ze |[AE| = 16, |EB| = 9, i obliczenie
|CE|: |CE|=12.

Obliczenie dlugosci przekatnej AC: |AC| = 20.

Wyznaczenie pola P trapezu: P = 246.

1I spos6b

|IDC|  |AC|
4C|  14B|
dobienstwa trojkatow ACD 1 BCA lub w oparciu o cosinus katow ACD i CAB, wyznaczenie
dlugosci przekatnej AC: |AC| = 20.

Zauwazenie, ze |[<ACD| = |<<CAB|, ustalenie zaleznosci

— na podstawie po-

Obliczenie wysokosci 4 trapezu: h = 12.

Wyznaczenie pola P trapezu: P = 246.

29

Okreslenie przestrzeni zdarzen elementarnych Q i podanie [Q|:
Q=7-6=42.

Wyznaczenie P(4) jako P(4) = 1 — P(A") i obliczenie P(4) = 1 — % = g albo obliczenie

liczby zdarzen elementarnych sprzyjajacych zdarzeniu A4:
|4] = 36.

Obliczenie |B| = 10 i wyznaczenie P(B): P(B) = %

30

Zaznaczenie kata a na rysunku ostrostupa D
(facznie z oznaczeniem katow prostych przy odpowied-
nich wysokos$ciach $cian tworzacych ten kat dwuscienny).

}

Obliczenie wysokosci CE trojkata ABC: |CE| =24 cm.

Wyznaczenie wysokosci H ostrostupa:
H= 243 cm.

Obliczenie objetosci V ostrostupa ABCD: 4800~/3 cm’.

—_

31

Obliczenie wspotrzednych punktu S bedacego Srodkiem boku AB: S(2, 2).

Wyznaczenie rdwnania prostej PS: y =-2x + 6.

Obliczenie wspotrzednych punktu P: P(0, 6).

Obliczenie dlugoéci odcinka PC: |PC| = 5.
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