MATEMATYKA
Przed probna maturg. Sprawdzian 1. (poziom podstawowy)
Rozwiazania zadan

Zadanie 1. (1 pkt)
I11.4.1-3. Uczen postuguje siec w obliczeniach pierwiastkami i stosuje prawa dziatan na pierwiastkach.!

V12 B62 62 62

NN RN N

Odpowiedz: D.

NW

Zadanie 2. (1 pkt)
P3.1. Uczen rozwigzuje nierownos$ci pierwszego stopnia z jedng niewiadoma.
—1<2x-3<3
1<x<3
Odpowiedz: B.

Zadanie 3. (1 pkt)
P1.7. Uczen oblicza blad bezwzgledny i btad wzgledny przyblizenia.
Rzeczywista pojemnosé¢: 500 000 MB
Pojemnos¢ z etykiety (deklarowana): 500 GB
1 GB = 1024 MB, wigc rzeczywista pojemnos¢ dysku w GB jest rowna:
500 000
1024
Blad wzgledny:
|488,28 — 500
488,28
Odpowiedz: C.

= 488,28

-100% = 2,4%

Zadanie 4. (1 pkt)
P1.9. Uczen wykonuje obliczenia procentowe.

Cena smartfonu: 800 zt

Pierwsza obnizka 0 20%: 20% - 800 = 160 (zt)
Cena smartfonu po pierwszej obnizce: 640 (zt)
Druga obnizka: 20% - 640 = 128 (z})

Obecna cena smartfonu: 512 (zt)

Odpowiedz: A.

Zadanie 5. (1 pkt)

P3.4. Uczen korzysta z wlasnosci iloczynu przy rozwiazywaniu rownan.
P3.7. Uczen rozwiazuje rownanie kwadratowe.

X*—6x+8x=0

x(x>*~6x+8)=0

x=0,x=2,x=4

Suma najmniejszego i najwickszego rozwigzania: 0 + 4 = 4.

Odpowiedz: B.

1 Symbol III oznacza wymaganie z podstawy programowe;j dla III etapu edukacyjnego (gimnazjum), P — cz¢$¢ podstawy programowe;j dla
zakresu podstawowego szkoty ponadgimnazjalnej.
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Zadanie 6. (1 pkt)
P2.1. Uczen uzywa wzoréow skroconego mnozenia.
2 2
(2—\/5) +(2+\/§) 4-43+3+4+43+3 4,
2 2 2
Odpowiedz: B.

Zadanie 7. (1 pkt)

P4.2. Uczen oblicza warto$ci funkcji.
Miejsce zerowe funkcji g(x): x =-2.
Wartos¢ funkeji f{x) dla x = -2:

(2 +(2)+m=0
m=-2
Odpowiedz: D.

Zadanie 8. (1 pkt)
II1.7.6. Uczen rozwiazuje uktady réwnan stopnia pierwszego z dwiema niewiadomymi.

+y _
tx=2 x+y+2x=4 (3x+y=4
x;y+y:1 xX—y+2y=2 |x+y=2

2x =2 x=1

3x+y=4 (3x+y=4 |(y=1
x=1

Po odjeciu stronami {

Odpowiedz: A.

Zadanie 9. (1 pkt) ¢ AB || EF
P.7.3. Us:zeﬁ roz'[‘)ozn’aje trojkaty podobne i wykorzystuje cechy ED| CB
podobienstwa trojkatow.
Trojkaty EFC, ADE 1 ABC sa podobne (kkk). E F
hzz =4=KP=k=2
PADE 3 A B

Zatem |AB| =3 = 3|4D| i trojkaty ABC 1 ADE sa podobne w skali

k=3 i stad pole trojkata ABC jest k> = 9 razy wicksze niz pole trojkata ADE, czyli
Pipc=9 Ppp=9-3=27.

Odpowiedz: A.

Zadanie 10. (1 pkt)

I11.10.7. Uczen stosuje twierdzenie Pitagorasa.
II1.10.18. Uczen rozpoznaje symetralng odcinka.

|PA| =10, |PR| = %|PQ\ =38

Trojkat PRA jest prostokatny (prosta 4B jest symetralna PQ).
Z twierdzenia Pitagorasa |[AR| = 6 i stad [AB| = 12.
Odpowiedz: C.
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Zadanie 11. (1 pkt)
P5.4. Uczen stosuje wzor na n-ty wyraz i na sume n poczatkowych wyrazow ciggu geometrycznego.
Mamy:
a-aq-aqg*=216
(aq)® =216
ag==6
Stad wymiary prostopadtoscianu: a =2, b =6, ¢ = 18 i suma dlugosci krawedzi: S = 104.
Odpowiedz: D.

Zadanie 12. (1 pkt)

P10.3. Uczen oblicza prawdopodobienstwa w prostych sytuacjach, stosujac klasyczng definicj¢ prawdopodo-
bienstwa.

Q=1{10,11,12,...,99}; Q=90
A — zbidr liczb podzielnych przez 6 nalezacych do Q

A={12,18,24,...,96}; A=15
15 1

PA)=—=—

“) 9 6

Odpowiedz: D.

Zadanie 13. (2 pkt) B

P.7.4. Uczen korzysta z wlasnos$ci funkcji trygonometrycznych.

I11.6.7. Uczen wyznacza wskazang wielko$¢ z podanych wzorow, w

tym geometrycznych i fizycznych.

II.1.7. Uczen stosuje obliczenia na liczbach wymiernych do rozwia-

zywania problemoéw w kontekscie praktycznym, w tym do zamiany

jednostek. Y =a= 30°

Ze skali na mapie: 1 cm odpowiada 250 m.
Odlegtos¢ rzeczywista ,,pozioma” migdzy 4 i B: d = 2000 m.

Zatem z wlasnosci trojkata rownobocznego lub funkcji trygonometrycznych (jesli przyjmiemy V3 = 1,73) w troj-
kacie prostokatnym s=2312 m.

Stad V=2 = (=5 £ 2312KM o315 b~ 13.87 min ~ 14 min
t V- 10 km/h
UWAGA: Uznajemy rozwiazania powstale z przyjecia innych przyblizen!

Punktacja:
1 — wyznaczenie drogi s;
1 — obliczenie czasu podrézy ¢ i podanie wyniku w minutach.

Zadanie 14. (2 pkt)

P2.1. Uczen stosuje wzory skréconego mnozenia.
P3.5. Uczen rozwiazuje nierownosci kwadratowe.

(=1 —x(x-3)>(x+2)7>-7

2 -3x+4>0 —4 7
x=1x=-+4 / \
xe(4,1)

Punktacja:

1 — doprowadzenie nieréwnosci do postaci —x*> —3x +4 > 0;
1 — rozwiazanie nierdownosci.
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Zadanie 15. (2 pkt)
P.7.2. Uczen korzysta z wlasnos$ci stycznej do okregu.
Z wtasnosci stycznej do okregu: |[4P| = |4AQ| = a oraz |BP| = |BR)|
1|CR[=1CQ.
Stad obwdd trojkata ABC jest rowny:
|AB| + |BR| + |CR| +|AC| = |AB| + |BP| + |CQO| + |AC| = |AP| + |AC| = 2a.
Punktacja:
2 — przeprowadzenie petnego uzasadnienia.

Zadanie 16. (4 pkt)
P5.1. Uczen bada, czy dany ciag jest arytmetyczny i geometryczny.

P3.8. Uczen rozwigzuje proste rownania wymierne, prowadzace do rownan liniowych lub kwadratowych.

Szukane liczby: a, b, c.

Z warunkow zadania wynika: LZHC =9 b-—a=c-b; b ot 13.
3 a-1 b

Ponadto a+c=b:>a+c=2b.

Stqd%b“=9:>%:9:b:9

(mozna to tez tatwo wywnioskowac z wlasno$ci ciggu arytmetycznego).
Do rozwiazania jest uktad réwnan:

9-a=c=9 a+c=18
o _ctls (@a—1)-(c+13) =8l

a-—1 9

(a-1)-Bl-a)=81

a*-32a-112=0

A=576

a=4 a=28

c=14 c¢=-10

Warunki zadania spetniajaa =4, b =9, c = 14.
Punktacja:

1 — wyznaczenie b;

1 — zapisanie uktadu dwoch rownan z dwiema niewiadomymi;
1 — rozwiazanie roéwnania kwadratowego;

1 — wybranie 1 zapisanie wlasciwego rozwigzania.

Zadanie 17. (4 pkt)

II1.10.7. Uczen stosuje twierdzenie Pitagorasa.
II1.10.9. Uczen oblicza pole trojkata.
P.8.5. Uczen wyznacza wspotrzedne $rodka odcinka.
P.8.6. Uczen oblicza odleglos¢ dwoch punktow.
A=(0,0),B=(4,2)
Punkt C lezy na osi OY, zatem C = (0, y).
Trojkat jest rtownoramienny, wigc D jest srodkiem podstawy AB, stad D = (2, 1).
Odcinek CD jest wysoko$cig prostopadla do podstawy 4B i trojkat ADC jest pro-
stokatny.
Stosujac twierdzenie Pitagorasa do wyznaczenia dtugosci odcinkéw AD i DC,
a nastepnie do trojkata ADC, wyznaczymy wierzchotek C.
|AD| =5, |AC| =y, |CD? =)? -2y + 5 i dalej y = 5.
Wierzchotek C ma wspotrzedne (0, 5).
Pole trojkata ABC (z wykorzystaniem poprzednich obliczen):

14B| = 25

Y
5%C
4.-
3.-
2 B
D
14
“10[41 2\3 4 5
Y
S5%E
41
31
2 B
D
14
1041 23 4 5x
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ICD|=y* =2y +5 =~/20 =25
5205

PABC - 2

(Pole tatwo obliczy¢ przez przyjecie podstawy AC lub przez ,,dorysowanie” prostokata i odpowiednia réznice pol.)
Punktacja:

1 — sporzadzenie rysunku, wyznaczenie wspotrzednych punktu D;

1 —wyznaczenie |[4AD| 1 |CD|;

1 — wyznaczenie wspotrzednych punktu C;

1 — obliczenie pola trojkata ABC.

10
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