MATEMATYKA
Przed probna maturg. Sprawdzian 3. (poziom podstawowy)
Rozwiazania zadan

Zadanie 1. (1 pkt)

II1.1.5. Uczen oblicza wartosci nieskomplikowanych wyrazen arytmetycznych zawierajacych utamki zwykte
i dziesietne'.

0,5+ 7 : 7 1 3
4 8 _ H Sumaliczb przeciwnej i odwrotnej 2 — — = —.
1 4 2 2
0,75 -1--—
2 3

Odpowiedz: C.

Zadanie 2. (1 pkt)

P1.3. Uczen postuguje si¢ w obliczeniach pierwiastkami dowolnego stopnia i stosuje prawa dziatan na pier-
wiastkach.

J5a—y2aY (36 -246) (N6) sy
[JEJEJ ‘[m_zﬁ] [ﬁ] =(2) =

Odpowiedz: B.

Zadanie 3. (1 pkt)

P1.4. Uczen oblicza potegi o wyktadnikach wymiernych i stosuje prawa dziatan na potegach o wyktadnikach
wymiernych.
P1.6. Uczen wykorzystuje definicj¢ logarytmu.

2
“3;/§ =¥=\/§,B=logﬁ3\/_=3

Odpowiedz: B.

A=

Zadanie 4. (1 pkt)
P1.9. Uczen wykonuje obliczenia procentowe.

X —masa $wiezych owocow
35% — 2kg

100% — xkg

Zatem x = 5,7 kg
Odpowiedz: D.

Zadanie 5. (1 pkt)
P3.3. Uczen rozwigzuje nierownos$ci pierwszego stopnia z jedng niewiadoma.
23x—-2)=2-2x+3-3
6x —4>-2x
8x >4
1

x> —
2

Odpowiedz: A.

' Symbol III oznacza wymaganie z podstawy programowej dla III etapu edukacyjnego (gimnazjum), P — cze$¢ podstawy programowej dla

zakresu podstawowego szkoty ponadgimnazjalnej.
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Zadanie 6. (1 pkt)
P4.2. Uczen oblicza warto$ci funkcji.

X =7

S(x) =

f(ﬁ+2)=(\6+2)2_7_3+4x@+4—7_ 43 _12—8«/§:8f

3-12

342 - B+2 \/§+2_ -1

Odpowiedz: B.

Zadanie 7. (1 pkt)

P3.4. Uczen rozwigzuje réwnania kwadratowe z jedng niewiadoma.

x — szerokos$¢ ramki
Zalozenie: 0 <x <30
(60 — 2x)(80 — 2x) = 3264
4x2 —280x + 1536 =0 X 180
xX2—70x+384=0
A=3364,/A =58
x=61lubx=64
Odpowiedz: C. x
60

Zadanie 8. (1 pkt)
P6.1. 1 P6.2. Uczen wykorzystuje definicje funkcji trygonometrycznych i korzysta z ich przyblizonych war-

toscl.
sin 20° :§
S N
8
8 8
= =— =234 (m g
ST Gn20°  0.342 (m) 20
v =282
S
=2
t
(=523 536 ()
% .8

Odpowiedz: B.

Zadanie 9. (1 pkt)
P1.7. Uczen oblicza blad bezwzgledny i btad wzgledny.

r=Y_12 _ 48(Q)
I 0,25
Blad wzgledny 048, 100‘ = 4%

Odpowiedz: A.

Zadanie 10. (1 pkt)
P 5.4. Uczen stosuje wzor na n-ty wyraz ciggu geometrycznego.
Zalozenie: ciag rosnacy, wiec g > 0.

a1+a2—2:>a1+a1q—2:>a1(1+q)—2:>a,—ﬁ

Oficyna Edukacyjna * Krzysztof Pazdro 2



atay=5=a, +aq*=5
Podstawiajac do drugiego rownania, otrzymujemy:

2+2¢*=5+5¢q
2¢°-5¢-3=0
A=49

1
=3lubg=—-—
q =73

Ciag jest rosnacy (¢ > 0), czyli g =3.
Odpowiedz: D.

Zadanie 11. (1 pkt)

II1.10.7. Uczen stosuje twierdzenie Pitagorasa.

Dane: a = 400 km; » = 300 km; ¢ = 500 km <
Zauwazmy, ze trojkat ABC jest prostokatny (tw. odwrotne do tw. Pitagorasa). 4 b
Punkt D jest symetryczny do C wzgledem prostej zawierajacej AB, wige CD jest h
prostopadle do AB. A B
Odlegtos¢ miedzy lotniskami C i D jest rowna 2. ¢

ab ch

2 2

p=90 200300 546 (k) D

c 500

2h =480 (km)

Odpowiedz: A.

Zadanie 12. (1 pkt)

P.10.3. Uczen oblicza prawdopodobienstwa w prostych sytuacjach, stosujac klasyczna definicje prawdopodo-
bienstwa.

Liczb trzycyfrowych jest: N = 900.

Liczb trzycyfrowych podzielnych przez 13 jest: n = 69.
69 23
7900 300

Odpowiedz: D.

Zadanie 13. (2 pkt)

II1.10.1. Uczen korzysta ze zwiazkéw miedzy katami utworzonymi przez prostg przecinajaca dwie proste

rownolegle.
D C

Prosta k jest rownolegta do podstaw AB 1 CD.
<ABE = <BEF —katy naprzemianlegle
<DCE = <FEC - katy naprzemianlegle
Dodajac stronami, otrzymamy teze.

<ABE + <DCE = <BEC E Lk

ANB

Punktacja:
2 — przeprowadzenie petnego uzasadnienia.
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Zadanie 14. (2 pkt)
P4.6. Uczen wyznacza wzor funkcji liniowej na podstawie informacji o funkcji lub o jej wykresie.
Prosta prostopadta do y = 2x + 3 i przechodzaca przez punkt C = (1, 5).

1
=——x+b
7 2
s——L.4p \
2
p Ll
2
y=—%x+% A
by
2 /

Mamy A = (—% 0) iB=(1,0)=|4B|= 25

2
h=5
p=Ll.2 5 12
2 2 4
Punktacja:

1 — wyznaczenie prostej prostopadiej;
1 — obliczenie pola figury.

Zadanie 15. (2 pkt)
P3.5. Uczen rozwigzuje nierownosci kwadratowe z jedng niewiadoma.
(x—1-2(x+2)*>7(-3-x)
X=2x+1-2x2—8x—82>-21-7x
x> -3x+142>0
3+ 65
X = ~
3-4/65
X = ~
-2
Odpowiedz: 2.

-5,5

2,5

Punktacja:
1 — doprowadzenie nierdwnosci do postaci —x> — 3x + 14 > 0;
1 — wskazanie najwigkszej liczby calkowitej spetniajgcej nierdéwnosc: 2.

Zadanie 16. (4 pkt)

P9.6. Uczen stosuje trygonometri¢ do obliczen dtugosci odcinkow, miar
katow, pol powierzchni i objetosci.
II1.11.2. Uczen oblicza objetos¢ i pole powierzchni ostrostupa.

P.=384
(2a, h, H) — ciag arytmetyczny
r=-2  —rdznica ciggu

384:(2a)2+4%.2a-h

384=4a2+2-2a- (2a-2)
3¢ —2a—-96=0
A=1156

a=06, a=—2<0
6
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Wobec tego 2a =12, h =10, H=8.
Trojkat CES jest prostokatny.
x>+ H?=D?

(6v2) +8 =22
b =136

h=234

Sinus kata nachylenia krawedzi bocznej do plaszczyzny podstawy:

. H
sinot = —
b

234

sing = ——=——

234 17

Punktacja:

1 — utozenie rownania z jedng niewiadoma umozliwiajacego wyznaczenie a (lub #);
1 — wyznaczenie 2a, h i H;

1 — wyznaczenie b;

1 — wyznaczenie sinusa szukanego kata.

Zadanie 17. (4 pkt)

P4.12. Uczen wykorzystuje whasnosci funkcji kwadratowej do interpretacji zagadnien geometrycznych,
fizycznych itp. (takze osadzonych w kontekscie praktycznym).

A
x, ¥,z >0 — dtugosci bokow kwadratow. x| K,

Kwadraty K i K5 sa podobne w skali 4:

b =9P = ﬁ:9 =k=3

P Yok
Zatem z = 3x.
Oznaczmy przez f funkcj¢ opisujacag sume pol trzech kwadratow. 13
Z warunkow zadania:
x+ty+z=13
x+y+3z=13 z K,
y=13—-4x
f=x2 42+
S(x) =x2+ (13 — 4x)* + (3x)? ¥
f(x) = 26x* — 104x + 169

Suma pdl kwadratow bedzie najmniejsza, jesli funkcja f przyjmie warto$¢ najmniejsza, przy czym 0 < x < Z3 Jest

. . . . 104 . 1
to funkcja kwadratowa, gdzie a > 0 1 pierwsza wspotrzedna wierzchotka p = 50—2 = 2 spetnia warunek 0 < p < 73,

wigc warto§¢ najmniejsza przyjmuje w wierzchotku.
Zatemx=2,y=51z=6.
Dhugosci bokow kwadratdw: x =2,y =5,z=6.

Punktacja:

1 — zapisanie warunkow wynikajacych z tresci zadania;

1 — wyznaczenie funkcji jednej zmiennej opisujacej sume pdl kwadratow;
1 —uzasadnienie, dla jakiej warto$ci x suma pol jest najmniejsza;

1 — wyznaczenie dlugosci bokow kwadratow.
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