Réwnanie okregu
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Wprowadzenie

Musimy umieé zapisaé réwnanie okregu o danym Srodku i promieniu.
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Wprowadzenie

Musimy umieé zapisaé réwnanie okregu o danym Srodku i promieniu.

Zacznijmy od przypomnienia definicji.

Okrag

Okrag o promieniu r (gdzie r > 0) i $rodku A to zbiér punktéw odlegtych
od punktu Ao r.
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-
Przyktad wprowadzajacy

Niech A(2,1) oraz r = 3. Chcemy zapisa¢ réwnanie okregu o Srodku w A i
promieniu r.
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-
Przyktad wprowadzajacy

Niech A(2,1) oraz r = 3. Chcemy zapisa¢ réwnanie okregu o srodku w A i
promieniu r.

Chcemy wiec znalezé réwnanie, ktére jest spetnione przez wszystkie i tylko
te punkty, ktére s3 odlegte od A o 3. Wezmy dowolny punkt B = (x, y).
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-
Przyktad wprowadzajacy

Niech A(2,1) oraz r = 3. Chcemy zapisa¢ réwnanie okregu o srodku w A i
promieniu r.

Chcemy wiec znalezé réwnanie, ktére jest spetnione przez wszystkie i tylko

te punkty, ktére s3 odlegte od A o 3. Wezmy dowolny punkt B = (x, y).
—

Zapiszmy wektor AB = [x — 2,y — 1].
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-
Przyktad wprowadzajacy

Niech A(2,1) oraz r = 3. Chcemy zapisa¢ réwnanie okregu o srodku w A i
promieniu r.

Chcemy wiec znalezé réwnanie, ktére jest spetnione przez wszystkie i tylko
te punkty, ktére s3 odlegte od A o 3. Wezmy dowolny punkt B = (x, y).
Zapiszmy wektor AB = [x — 2,y — 1]. Chcemy, by dtugo$¢ tego wektora
wynosita 3, czyli

Vo2 (v -12 =3

Obie strony sa nieujemne, wiec podnosimy do kwadratu i otrzymujemy:

(x—2P+(y 17 =9
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-
Réwnanie okregu

Oczywiscie zamiast pracowac na liczbach mogliSmy pracowa¢ na literach,
otrzymalibySmy wtedy nastepujacy wzor:

Réwnanie okregu

Okrag o srodku w punkcie S(a, b) i promieniu r (r > 0) dany jest
réwnaniem:

(x—a)? +(y— b2 =1
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Réwnanie okregu

Oczywiscie zamiast pracowac na liczbach mogliSmy pracowa¢ na literach,
otrzymalibySmy wtedy nastepujacy wzor:

Réwnanie okregu

Okrag o srodku w punkcie S(a, b) i promieniu r (r > 0) dany jest
réwnaniem:

(x—a)? +(y— b2 =1

Tak zapisane réwnanie nazywamy réwnaniem kanonicznym.
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Cwiczenia

Zapisz rownanie kanoniczne okregu majac dane wspotrzedne Srodka oraz
promien:
a) 5(3,5), r=2,
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Cwiczenia

Zapisz rownanie kanoniczne okregu majac dane wspotrzedne Srodka oraz
promien:
a) 5(3,5), r=2,
(x =3+ (y -5 =4,
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-
Cwiczenia
Zapisz rownanie kanoniczne okregu majac dane wspotrzedne Srodka oraz
promien:
a) 5(3,5), r=2,
(x =3+ (y -5 =4,

b) S(—1,2), r =2,
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Cwiczenia

Zapisz rownanie kanoniczne okregu majac dane wspotrzedne Srodka oraz
promien:
a) 5(3,5), r=2,
(x =3+ (y -5 =4,

b) S(-1,2), r = V2,
(x +1)%+(y —2)? =2,

Tomasz Lechowski Batory Mat-fiz 2 25 marca 2022 5/18



-
Cwiczenia
Zapisz rownanie kanoniczne okregu majac dane wspotrzedne Srodka oraz
promien:
a) 5(3,5), r=2,
(x =3+ (y -5 =4,

b) S(-1,2), r = V2,
(x +1)%+(y —2)? =2,

c) 5(2,-3), r= %,

Tomasz Lechowski Batory Mat-fiz 2 25 marca 2022 5/18



Cwiczenia

Zapisz rownanie kanoniczne okregu majac dane wspotrzedne Srodka oraz
promien:
a) 5(3,5), r=2,
(x =3+ (y -5 =4,

b) S(-1,2), r = V2,
(x +1)%+(y —2)? =2,

c) 5(2,-3), r= %,
(x=22+(y+30° =13
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-
Cwiczenia
Zapisz rownanie kanoniczne okregu majac dane wspotrzedne Srodka oraz
promien:
a) 5(3,5), r=2,
(x =3+ (y -5 =4,

b) S(-1,2), r = V2,
(x +1)%+(y —2)? =2,

c) 5(2,-3), r= %,
(x=22+(y+30° =13

d) S(=5,0), r=1,
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Cwiczenia

Zapisz rownanie kanoniczne okregu majac dane wspotrzedne Srodka oraz
promien:
a) 5(3,5), r=2,
(x =3+ (y -5 =4,

b) S(-1,2), r = V2,
(x +1)%+(y —2)? =2,

c) 5(2,-3), r= %,
(x=22+(y+30° =13

d) S(=5,0), r=1,
(x +5)2+y* =1,
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Cwiczenia

Odczytaj wspoétrzedne $rodka oraz promien okregu z podanego réwnania:
a) (x+4P°+(y -2y =3,
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-
Cwiczenia
Odczytaj wspoétrzedne $rodka oraz promien okregu z podanego réwnania:

a) (x+4)P2+(y—27=3,
S(—4,2), r =/3,
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-
Cwiczenia
Odczytaj wspoétrzedne $rodka oraz promien okregu z podanego réwnania:
a) (x+42+(y—-2?%=3,
S(-4,2), r= /3,

b) x? +y? =1,
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Cwiczenia
Odczytaj wspoétrzedne $rodka oraz promien okregu z podanego réwnania:
a) (x+42+(y—-2?%=3,
S(-4,2), r= /3,

b) x? +y? =1,
5(0,0), r =1,
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-
Cwiczenia
Odczytaj wspoétrzedne $rodka oraz promien okregu z podanego réwnania:
a) (x+42+(y—-2?%=3,
S(-4,2), r= /3,

b) x? +y? =1,
5(0,0), r =1,

) (x+1P2+(y+20°=3,
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Cwiczenia

Odczytaj wspoétrzedne $rodka oraz promien okregu z podanego réwnania:
a) (x+4P°+(y -2y =3

S(-4,2), r= /3,
b) x2 +y% =1,
5(0,0), r =1,

Tomasz Lechowski Batory Mat-fiz 2 25 marca 2022 6 /18



-
Cwiczenia
Odczytaj wspoétrzedne $rodka oraz promien okregu z podanego réwnania:
a) (x+42+(y—-2?%=3,
S(-4,2), r= /3,

b) x? +y? =1,
5(0,0), r =1,
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Cwiczenia

Odczytaj wspoétrzedne $rodka oraz promien okregu z podanego réwnania:

a) (x+4)P2+(y—27=3,
S(—4,2), r =/3,

b) x? +y? =1,
5(0,0), r =1,

5(0,—6), r =5,
Batory Mat-fiz 2
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Réwnanie okregu

Réwnanie okregu moze tez by¢ zapisane w tzw. postaci ogblnej:

Tomasz Lechowski Batory Mat-fiz 2 25 marca 2022 7 /18



Réwnanie okregu

Réwnanie okregu moze tez by¢ zapisane w tzw. postaci ogblnej: :

x> +y?—2ax—2by+c=0
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Réwnanie okregu

Réwnanie okregu moze tez by¢ zapisane w tzw. postaci ogblnej: :

x> +y?—2ax—2by+c=0

Jest to réwnanie okregu o $rodku w punkcie (a, b) i promieniu

r=+va%+ b? —c.
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Réwnanie okregu

Réwnanie okregu moze tez by¢ zapisane w tzw. postaci ogblnej: :

x> +y?—2ax—2by+c=0

Jest to réwnanie okregu o $rodku w punkcie (a, b) i promieniu

r=+va%+ b? —c.

Nie ma potrzeby uczy¢ sie tych wzoréw. Trzeba natomiast umie¢ zamienic
te postaé na posta¢ kanoniczna.
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Réwnanie okregu
Maja réwnanie w postaci ogdlnej:
x>+ y?—4x+8y+11=0

grupujemy wyrazy:
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-
Réwnanie okregu
Maja réwnanie w postaci ogdlnej:
x>+ y?—4x+8y+11=0
grupujemy wyrazy:
x> —4x+y?+8y+11=0
widzimy, ze potrzebujemy 4, by dopetni¢ do kwadratu (x — 2)? oraz 16, by
dopetni¢ (y + 4)2, wiec dodamy do obu stron 9 (potrzebujemy w sumie

20, a 11 juz mamy):

x> —dx+4+y> +8y+16=9
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-
Réwnanie okregu
Maja réwnanie w postaci ogdlnej:
x>+ y?—4x+8y+11=0
grupujemy wyrazy:
x> —4x+y?+8y+11=0
widzimy, ze potrzebujemy 4, by dopetni¢ do kwadratu (x — 2)? oraz 16, by
dopetni¢ (y + 4)2, wiec dodamy do obu stron 9 (potrzebujemy w sumie

20, a 11 juz mamy):

x> —dx+4+y> +8y+16=9

Co daje:
(x =22 +(y+4)3?=9
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-
Réwnanie okregu
Maja réwnanie w postaci ogdlnej:
x>+ y?—4x+8y+11=0
grupujemy wyrazy:
x> —4x+y?+8y+11=0
widzimy, ze potrzebujemy 4, by dopetni¢ do kwadratu (x — 2)? oraz 16, by
dopetni¢ (y + 4)2, wiec dodamy do obu stron 9 (potrzebujemy w sumie

20, a 11 juz mamy):

x> —dx+4+y> +8y+16=9
Co daje:
(x—22+(y+432=09

Mamy wiec okrag o $rodku w (2, —4) i promieniu 3,
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Cwiczenia

Zamien réwnania w postaci ogdlnej na postac kanoniczna i zapisz Srodek
oraz promien danego okregu:
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N
Cwiczenia

Zamien réwnania w postaci ogdlnej na postac kanoniczna i zapisz Srodek
oraz promien danego okregu:

a) x>+ y2+2x -6y +8=0,
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Cwiczenia

Zamien réwnania w postaci ogdlnej na postac kanoniczna i zapisz Srodek
oraz promien danego okregu:

a) x>+ y2+2x -6y +8=0,
(x+1)2+(y—3)2=2,5(-1,3), r = V2.
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Cwiczenia

Zamien réwnania w postaci ogdlnej na postac kanoniczna i zapisz Srodek
oraz promien danego okregu:

a) x>+ y2+2x -6y +8=0,
(x+1)2+(y—3)2=2,5(-1,3), r = V2.

b) x>+ y?2—x+y =0,
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Cwiczenia

Zamien réwnania w postaci ogdlnej na postac kanoniczna i zapisz Srodek
oraz promien danego okregu:

a) x>+ y2+2x -6y +8=0,
(x+1)2+(y—3)2=2,5(-1,3), r = V2.

b) x>+ y?2—x+y =0,

2
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Cwiczenia

Zamien réwnania w postaci ogdlnej na postac kanoniczna i zapisz Srodek

oraz promien danego okregu:
a) x>+ y2+2x -6y +8=0,

(x+1)2+(y—3)2=2,5(-1,3), r = V2.

b) x>+ y?2—x+y =0,

2

o)+ (-2 5(52) -

c) X2+ y?2 +2v/2x — 43y +10=0,
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N
Cwiczenia

Zamien réwnania w postaci ogdlnej na postac kanoniczna i zapisz Srodek
oraz promien danego okregu:

a) x>+ y2+2x -6y +8=0,
(x+1)2+(y—3)2=2,5(-1,3), r = V2.

b) x>+ y?2—x+y =0,

2

2
G R S (SR

c) X2+ y?2 +2v/2x — 43y +10=0,
(x + V22 + (y —2v3)2 =4, S(—v2,2V/3), r = 2.
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Teraz przenalizujemy metody na znalezienie réwnania okregu majac dane:

- Srodek i punkt na okregu,

- dwa punkty na okregu i prosta, na ktérej znajduje sie Srodek,

- trzy punkty na okregu.
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-
Przyktad 1

Znajdz réwnanie okregu o $rodku w S(1,—3) i zawierajacego punkt
A(2,1).
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-
Przyktad 1

Znajdz réwnanie okregu o $rodku w S(1,—3) i zawierajacego punkt
A(2,1). Tu sprawa jest bardzo prosta. Musimy jedynie obliczyé promien.
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-
Przyktad 1

Znajdz réwnanie okregu o $rodku w S(1,—3) i zawierajacego punkt
A(2,1). Tu sprawa jest bardzo prosta. Musimy jedynie obliczyé promien.

Mozemy to zrobi¢ obliczaja¢ dtugos¢ wektora 5_/2\ lub po prostu
podstawiajac punkt A do wzoru okregu:

(x =14 (y +3)2=r?
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-
Przyktad 1

Znajdz réwnanie okregu o $rodku w S(1,—3) i zawierajacego punkt
A(2,1). Tu sprawa jest bardzo prosta. Musimy jedynie obliczyé promien.

Mozemy to zrobi¢ obliczaja¢ dtugos¢ wektora 5_/2\ lub po prostu
podstawiajac punkt A do wzoru okregu:

(x =14 (y +3)2=r?

Podstawiajac A(2, 1) otrzymujemy r? = 17, czyli nasze réwnanie to:

(x =12+ (y+3)2 =17
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Przyktad 2 - zadanie 6.61 (a)

Mamy dane punkty A(5,10) oraz B(3,12). Dodatkowo wiemy, ze $rodek
okregu lezy na prostej y = —2x — 2, czyli mozemy zapisaé jego
wspdtrzedne jako S(x, —2x — 2).
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|
Przyktad 2 - zadanie 6.61 (a)

Mamy dane punkty A(5,10) oraz B(3,12). Dodatkowo wiemy, ze $rodek

okregu lezy na prostej y = —2x — 2, czyli mozemy zapisaé jego

wspdtrzedne jako S(x, —2x — 2).

Wiemy, ze dtugosci odcinkéw SA i SB musza by¢ réwne (s3 promieniami
— —

naszego okregu). Mamy SA = [5 — x, 12 + 2x] oraz SB = [3 — x, 14 + 2x].
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|
Przyktad 2 - zadanie 6.61 (a)

Mamy dane punkty A(5,10) oraz B(3,12). Dodatkowo wiemy, ze $rodek
okregu lezy na prostej y = —2x — 2, czyli mozemy zapisaé jego
wspdtrzedne jako S(x, —2x — 2).

Wiemy, ze dtugosci odcinkéw SA i SB musza by¢ réwne (s3 promieniami
— —

naszego okregu). Mamy SA = [5 — x, 12 + 2x] oraz SB = [3 — x, 14 + 2x].

Mozemy zapisaé teraz réwnanie:

(5 — x)? 4 (12 + 2x)? = (3 — x)? + (14 + 2x)?
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Przyktad 2 - zadanie 6.61 (a)

Mamy dane punkty A(5,10) oraz B(3,12). Dodatkowo wiemy, ze $rodek
okregu lezy na prostej y = —2x — 2, czyli mozemy zapisaé jego
wspdtrzedne jako S(x, —2x — 2).

Wiemy, ze dtugosci odcinkéw SA i SB musza by¢ réwne (s3 promieniami

naszego okregu). Mamy SA= [5 — x, 12 + 2x] oraz SB = [3 — x, 14 + 2x].
Mozemy zapisaé teraz réwnanie:

(5 — x)? 4 (12 + 2x)? = (3 — x)? + (14 + 2x)?

Rozwiazujemy i otrzymujemy x = —3, to daje y = 4, a wektor SA = (8, 6],
ktérego dtugosé to 10.

Tomasz Lechowski Batory Mat-fiz 2 25 marca 2022 12 /18



|
Przyktad 2 - zadanie 6.61 (a)

Mamy dane punkty A(5,10) oraz B(3,12). Dodatkowo wiemy, ze $rodek
okregu lezy na prostej y = —2x — 2, czyli mozemy zapisaé jego
wspdtrzedne jako S(x, —2x — 2).

Wiemy, ze dtugosci odcinkéw SA i SB musza by¢ réwne (s3 promieniami
— —

naszego okregu). Mamy SA = [5 — x, 12 + 2x] oraz SB = [3 — x, 14 + 2x].

Mozemy zapisaé teraz réwnanie:

(5 — x)? 4 (12 + 2x)? = (3 — x)? + (14 + 2x)?

Rozwiazujemy i otrzymujemy x = —3, to daje y = 4, a wektor SA = (8, 6],
ktérego dtugosé to 10. Otrzymujemy réwnanie:

(x +3)? + (y — 4)* = 100

Tomasz Lechowski Batory Mat-fiz 2 25 marca 2022 12 /18



|
Przyktad 3 - zadanie 6.62 (b)

Mamy trzy punkty A(1,3), B(5,1) i C(4,4). Chcemy znalez¢ réwnanie
okregu, ktéry przez nie przechodzi.
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Przyktad 3 - zadanie 6.62 (b)

Mamy trzy punkty A(1,3), B(5,1) i C(4,4). Chcemy znalez¢ réwnanie
okregu, ktéry przez nie przechodzi.

Zrobimy to zadanie na dwa sposoby.
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Przyktad 3 - zadanie 6.62 (b)

Niech $rodek to S(a, b), a promien to r. Czyli nasze réwnanie to:

(x— a2 +(y—b)2 =P
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Przyktad 3 - zadanie 6.62 (b)

Niech $rodek to S(a, b), a promien to r. Czyli nasze réwnanie to:

(x— a2 +(y—b)2 =P

Podstawmy teraz nasze trzy punkty. Otrzymamy 3 réwnania:
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Przyktad 3 - zadanie 6.62 (b)

Niech $rodek to S(a, b), a promien to r. Czyli nasze réwnanie to:

(x— a2 +(y—b)2 =P

Podstawmy teraz nasze trzy punkty. Otrzymamy 3 réwnania:
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Przyktad 3 - zadanie 6.62 (b)

Niech $rodek to S(a, b), a promien to r. Czyli nasze réwnanie to:

(x— a2 +(y—b)2 =P

Podstawmy teraz nasze trzy punkty. Otrzymamy 3 réwnania:

Mozemy to zapisa¢ jako:

a2 —2a+b2—6b+10=1r2
a2 —10a+ b% —2b+26=1r2
2’ —8a+ b2 —8b+32=1r>2
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Przyktad 3 - zadanie 6.62 (b)

a2 —2a+b2—6b+10=1r2
a’> —10a+ b*> —2b+26 = r?
a2 —8a+b2—8b+32=1"r2
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Przyktad 3 - zadanie 6.62 (b)

a2 —2a+b2—6b+10=1r2
a’> —10a+ b*> —2b+26 = r?
a2 —8a+b2—8b+32=1"r2

Odejmijmy teraz réwnanie (3) od (1) i od (2). Otrzymujemy:
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Przyktad 3 - zadanie 6.62 (b)

a2 —2a+b2—6b+10=1r2
a’> —10a+ b*> —2b+26 = r?
a2 —8a+b2—8b+32=1"r2

Odejmijmy teraz réwnanie (3) od (1) i od (2). Otrzymujemy:

6a+2b—22=0
—2a+6b—6=0
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Przyktad 3 - zadanie 6.62 (b)

a2 —2a+b2—6b+10=1r2
a’> —10a+ b*> —2b+26 = r?
a2 —8a+b2—8b+32=1"r2

Odejmijmy teraz réwnanie (3) od (1) i od (2). Otrzymujemy:

6a+2b—22=0
—2a+6b—6=0

Teraz juz prosta sprawa - dwa réwnania i dwie niewiadome.
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Przyktad 3 - zadanie 6.62 (b)

a2 —2a+b2—6b+10=1r2
a’> —10a+ b*> —2b+26 = r?
a2 —8a+b2—8b+32=1"r2

Odejmijmy teraz réwnanie (3) od (1) i od (2). Otrzymujemy:
6a+2b—22=0
—2a+6b—-6=0

Teraz juz prosta sprawa - dwa réwnania i dwie niewiadome. Rozwigzujemy
i otrzymujemy a=3i b= 2.
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Przyktad 3 - zadanie 6.62 (b)

a2 —2a+b2—6b+10=1r2
a’> —10a+ b*> —2b+26 = r?
a2 —8a+b2—8b+32=1"r2

Odejmijmy teraz réwnanie (3) od (1) i od (2). Otrzymujemy:

6a+2b—22=0
—2a+6b—6=0

Teraz juz prosta sprawa - dwa réwnania i dwie niewiadome. Rozwigzujemy
i otrzymujemy a = 3 i b = 2. Musimy jeszcze obliczy¢ promien (a
wiasciwie r?). Podstawiamy do ktéregoé z wczeéniejszych réwnan i
otrzymujemy r? = 5.
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Przyktad 3 - zadanie 6.62 (b)

a2 —2a+b2—6b+10=1r2
a’> —10a+ b*> —2b+26 = r?
a2 —8a+b2—8b+32=1"r2

Odejmijmy teraz réwnanie (3) od (1) i od (2). Otrzymujemy:

6a+2b—22=0
—2a+6b—6=0

Teraz juz prosta sprawa - dwa réwnania i dwie niewiadome. Rozwigzujemy
i otrzymujemy a = 3 i b = 2. Musimy jeszcze obliczy¢ promien (a
wiasciwie r?). Podstawiamy do ktéregoé z wczeéniejszych réwnan i
otrzymujemy r? = 5. Réwnanie szukanego okregu to:

2 2
(x=3)"+(r—-2)"=5
Batory Mat-fiz 2 25 marca 2022 15/ 18
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Przyktad 3 - zadanie 6.62 (b) - drugi sposéb

Mozemy to zadanie rozwigza¢ tez korzystajac z tego, ze srodek okregu
bedzie lezat na przecieciu symetralnych odcinkéw AB, AC i BC.
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Mozemy to zadanie rozwigza¢ tez korzystajac z tego, ze srodek okregu
bedzie lezat na przecieciu symetralnych odcinkéow AB, AC i BC. Wzér na
symetralng danego odcinka jest bardzo prosto znalez¢é w postaci ogdlne;.
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Przyktad 3 - zadanie 6.62 (b) - drugi sposéb

Mozemy to zadanie rozwigza¢ tez korzystajac z tego, ze srodek okregu
bedzie lezat na przecieciu symetralnych odcinkéow AB, AC i BC. Wzér na
symetralng danego odcinka jest bardzo prosto znalez¢é w postaci ogdlne;.

AB = [4,—2] i to jest wektor prostopadty do symetralnej odcinka. Musi
ona przechodzi¢ przez (3,2), a wigc mamy wzor:

4x -2y —8=0
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Przyktad 3 - zadanie 6.62 (b) - drugi sposéb
Mozemy to zadanie rozwigza¢ tez korzystajac z tego, ze srodek okregu

bedzie lezat na przecieciu symetralnych odcinkéow AB, AC i BC. Wzér na
symetralng danego odcinka jest bardzo prosto znalez¢é w postaci ogdlne;.

AB = [4,—2] i to jest wektor prostopadty do symetralnej odcinka. Musi
ona przechodzi¢ przez (3,2), a wigc mamy wzor:

4x -2y —8=0
lub lepiej 2x —y — 4 = 0.
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Przyktad 3 - zadanie 6.62 (b) - drugi sposéb

Mozemy to zadanie rozwigza¢ tez korzystajac z tego, ze srodek okregu
bedzie lezat na przecieciu symetralnych odcinkéow AB, AC i BC. Wzér na
symetralng danego odcinka jest bardzo prosto znalez¢é w postaci ogdlne;.

AB = [4,—2] i to jest wektor prostopadty do symetralnej odcinka. Musi
ona przechodzi¢ przez (3,2), a wigc mamy wzor:
4x -2y —8=0

lub lepiej 2x Y- 4 =0.
Analogicznie AC = [3,1] i punkt (2.5,3.5).
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Przyktad 3 - zadanie 6.62 (b) - drugi sposéb
Mozemy to zadanie rozwigza¢ tez korzystajac z tego, ze srodek okregu

bedzie lezat na przecieciu symetralnych odcinkéow AB, AC i BC. Wzér na
symetralng danego odcinka jest bardzo prosto znalez¢é w postaci ogdlne;.

AB = [4,—2] i to jest wektor prostopadty do symetralnej odcinka. Musi
ona przechodzi¢ przez (3,2), a wigc mamy wzor:

4x -2y —8=0
lub lepiej 2x Y- 4 =0.
Analogicznie AC = [3,1] i punkt (2.5,3.5). Wzdr:

3x+y—11=0
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Przyktad 3 - zadanie 6.62 (b) - drugi sposéb

Teraz musimy znalez¢ punkt przeciecia tych symetralnych (nie ma juz
potrzeby szukania trzeciej).
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Przyktad 3 - zadanie 6.62 (b) - drugi sposéb

Teraz musimy znalez¢ punkt przeciecia tych symetralnych (nie ma juz
potrzeby szukania trzeciej). Rozwigzujemy ukfad réwnan:

2x—y—4=0

3x+y—11=0
Otrzymujemy x = 3 oraz y = 2. Czyli Srodek okregu jest w punkcie
5(3,2).
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Przyktad 3 - zadanie 6.62 (b) - drugi sposéb

Teraz musimy znalez¢ punkt przeciecia tych symetralnych (nie ma juz
potrzeby szukania trzeciej). Rozwigzujemy ukfad réwnan:

2x—y—4=0
3x+y—11=0

Otrzymujemy x = 3 oraz y = 2. Czyli Srodek okregu jest w punkcie
5(3,2). Promien znajdujemy liczac odlegtos¢ od S do A lub B i
otrzymujemy r?> = 5, czyli réwnanie:

(x=3)+(y—2?=5
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W domu warto samodzielnie zrobi¢ zadania 6.55, 6.56, 6.59, 6.61 oraz
6.62.
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W domu warto samodzielnie zrobi¢ zadania 6.55, 6.56, 6.59, 6.61 oraz
6.62.

Postarajcie sie dobrze zrozumie¢ metody uzyte w prezentacji. Jesli co$ jest
niejasne, to prosze o to zapytaé na poczatku poniedziatkowej lekgji.
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