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Batory Mat-fiz 3 Prébna matura 1 3 Marca, 2023

Zadanie 1. (2 punkty)
Wykaz, ze nierownosc:
20° + 2 +4ax +5 > 2xy
jest prawdziwa dla dowolnych liczb rzeczywistych x i y.
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Zadanie 2. (2 punkty)
Pierwiastki wielomianu W (x) = 2® + 322 + ma + n tworza ciag arytmetyczny o réznicy 5.
Oblicz wartosci wspotezynnikow m oraz n.
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Zadanie 3. (2 punkty)
Ponizszy diagram przedstawia cze$¢ wykresu funkcji f(x) = |22? — 3z + 4.

A

/

Wyznacz zbiér wszystkich wartodci parametru m, dla ktérych réwnanie f(x) = m? ma dwa
dodatnie rozwigzania.
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Zadanie 4. (2 punkty)
Wyznacz wartosci parametru m, dla ktorych okregi dane réwnaniami:

o (z+ 12+ (y—m)?* =2

oy: (x+m)*+(y—172=38

sq styczne zewnetrznie.
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Zadanie 5. (3 punkty)

Czesci wytwarzane przez dana maszyne muszg mie¢ wage pomiedzy 120 a 130 graméw, by
przej$¢ kontrole. Prawdopodobienstwo, ze dana czes¢ ma wage mniejsza od 120 gramoéw
wynosi 0.1 natomiast prawdopodobienstwo, ze ma wage wieksza od 130 graméw 0.025. Do
kontroli wybrano w sposob losowy 16 czesci. Obicz prawdopodobienstwo, ze co najmniej 2
czesci nie przeszty kontroli.
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Zadanie 6. (3 punkty)

W pudetku A znajduje sie 5 kul czerwonych i 3 zielone. W pudetku B sa 3 kule czerwone
i pewna liczba kul zielonych. W pudetku C jest jedna kula z litera A oraz 4 kule z litera
B. Najpierw losujemy kule z pudetka C', a nastepnie jedna z pudetka, ktére wskazata kula
wylosowana z pudetka C. Prawdodobienistwo wylosowania czerwonej kuli wynosi 2. Oblicz,

200°
ile jest zielonych kul w pudetku B.
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Zadanie 7. (3 punkty)

Ciag (a,) dany jest wzorem a,, = (3n+1

3n_1). Ciag (by,) jest ciagiem arytmetycznym, gdzie by = 5

Qn
oraz by = 17. Niech S,, oznacza sume pierwszych n wyrazéw ciagu (b, ). Oblicz nhrgo 5
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Zadanie 8. (3 punkty)
W tréjkat prostokatny wpisano okrag o promieniu r. Na tym samym tréjkacie opisano okrag
o promieniu 2r. Wykaz, ze pole trojkata wynosi 5r2.

Strona 9 z 20



Batory Mat-fiz 3 Prébna matura 1 3 Marca, 2023

Zadanie 9. (3 punkty)
Pierwsze trzy wyrazy pewnego ciggu geometrycznego sa odpowiednio pierwszym, czwartym

i szesnastym wyrazem pewnego ciggu arytmetycznego. Oblicz wartosci tych wyrazéw, jesli
wiadomo, ze ich suma wynosi 63.
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Zadanie 10. (4 punkty)
Rozwiaz réwnanie
sin 3z — v/3cos 3z = 1

dla x € (=27, —m).
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Zadanie 11. (4 punkty)

Sposrod cyfr 1,2, 3,4, 5,6, 7 losujemy bez zwracania kolejno 5 cyfr, ktére zapisane w kolejno-
sci losowania tworza liczbe pieciocyfrowa. Oblicz prawdopodobienstwo, ze utworzona liczba
zawiera doktadnie 2 cyfry nieparzyste i te cyfry ze soba sgsiaduja?
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Zadanie 12. (4 punkty)

Dany jest trojkat ABC, w ktérym stosunki dlugosci bokow wynosza

|BC| : |AC| = 2 : 3 oraz |BC| : |AB| = 1 : 2. Na boku AB zaznaczono punkt D w taki
sposob, ze |BC| : |CD| =4 : 3. Wyznacz |AD| : |BD|.
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Zadanie 13. (5 punktow)
Dla jakich wartosci parametru k rozwiazaniem uktadu

r—y=k+1
20 —y=5—k
spetnia para liczb (z,y), dla ktérych prawdziwa jest nierénosé:
4 1

4 >2
r Yy
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Zadanie 14. (5 punktow)
Dany jest okrag o rownaniu:

2 —6x+1y? —8y+21=0
Wyznacz réwnania stycznych do tego okregu przechodzacych przez punkt (—3,2). Nastepnie
wyznacz rOwnania dwusiecznych katéw miedzy tymi stycznymi.
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Zadanie 15. (5 punktow)
Oblicz, dla jakich wartosci parametru m réwnanie:

2z + 1)[(2m* +m — 1)a* + (5 —m)x — 6] = 0

ma wiecej pierwiastkow dodatnich niz ujemnych.
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